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余弦定理により 

 caaccaaccaacb  222222 )(60cos2  

 ))(()( 22 acbacbacbca   

 

ここで、 ac, は素数であり、三角形の成立条件より 0,0  acbacb であるから 

  i) acbaacbc  ,  ii) acbaacbc  ,  

iii) acbacbca  1,  iv) acbacbca  1,  

のいずれかである。 

 

i)のとき 0,0  cbab  cba   

 

ii)のとき 

cbaabc  2,2  辺々引くと caac  )(2  0 ac  ca   

したがって aba 2  ba   cba   

 

iii)のとき 

辺々引くと acca 221   122  acca  3)2)(2(  ac  

02,02 ≧ ac であるから、不適。 

 

iv)のとき 

辺々引くと acca 221   122  acca  3)2)(2(  ac  

02,02  ac ≧ であるから、不適。 

 

以上により、 cba  しかあり得ないから、三角形 ABCは正三角形である。(証明終) 


