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問 1 

 |𝑧 −
𝑖

𝑧
| = |

𝑧2 − 𝑖

𝑧
| =

|𝑧2 − 𝑖|

|𝑧|
=

|𝑧2 − 𝑖|

2
 

𝑧 = 2𝑒𝑖𝜃と表せるから 𝑧2 = 4𝑒𝑖2𝜃 = 4(cos 2𝜃 + 𝑖 sin 2𝜃) 𝑧2 − 𝑖 = 4 cos 2𝜃 + 𝑖(4 sin 2𝜃 − 1) 

 |𝑧2 − 𝑖|2 = 16 cos2 2𝜃 + (4 sin 2𝜃 − 1)2 = 16 − 8 sin 2𝜃 + 1 = 17 − 8 sin 2𝜃 

これより、|𝑧2 − 𝑖|2の最大値は 17 + 8 = 25、最小値は 17 − 8 = 9 であるから 
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問 2 
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𝑥 = tan 𝜃とおくと 𝑑𝑥 =
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以上により ∴ ∫
𝑥√𝑥2 + 1 + 2𝑥3 + 1

𝑥2 + 1
𝑑𝑥

√3

0

= 4 − 2 log 2 +
𝜋

3
 ⋯ ⋯ (答) 

 

(2) 
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