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2121 ,,, bbaa は有理数であるから、 12212211 , babababa  は有理数。したがって、 

abが有理数ならば、  sin,cos は有理数。 

cos が有理数ならば、 abは有理数であり、 sin は有理数。 

sin が有理数ならば、 abは有理数であり、 cos は有理数。 

 

以上により、3条件 i)、ii)、iii)は同値である。(証明終) 


