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(1) 

数学的帰納法で示す。 

1n のとき  costansin  であるから、 1)(,)( 11  xqxxp とすれば題意を満たす。 

kn  のとき 

ある多項式 )(),( xqxp kk が存在して、  k
k

k
k qkpk cos)(tancos,cos)(tansin  と書けると仮定すると 
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したがって、 )()()(),()()( 11 xpxxqxqxqxxpxp kkkkkk   とすれば、 1 kn でも成立。 

以上により示された。(証明終) 

 

(2) 

数学的帰納法で示す。 

(1)より、 1n のとき )()()(),()()( 1111 xpxxqxqxqxxpxp nnnnnn    

 22222 cos)tan1(sincos2cos,costan2cossin22sin  より 

 1)(,2)( 2
22  xxqxxp  )(22)(),(22)( 1212 xpxxqxqxp   

したがって、 2n のとき成立。 

kn  のとき )()(),()( 11 xpkxqxqkxp kkkk   と仮定すると 

 

)()()(1 xqxxpxp kkk  より 

 
 

)()1()()(

)()()()()()()()()()( 11111

xqkxqxqk

xqxpxxqkxpxkxqxqkxqxxqxpxp

kkk

kkkkkkkkkk






 

 

)()()(1 xpxxqxq kkk  より 
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したがって、 1 kn でも成立。以上により示された。(証明終) 


