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右図のように、点 Aを x軸の負側に固定し、 )1,0(),0,( ≧≧ zxzxB とする。 

相似性より、
z

z

z

z
ABCB

)1(21 



 であるから 

 22

2

2

4
1

)1(
)1(4

z
z

z
z

z

z
x 





  

 

04 2 ≧z より 21 ≦≦ z  

 
22

3

22

22

2

2

2
4

4

4

)1(4

4

1
4

1

zz

z

zz

zzz

z

z

z

z
z

zdz

dx















  

 

xの 21 ≦≦ z における増減は、右の通り。 

 

21 ≦≦ z において線分CBが通過する領域は、右図のようになる。 

対称性より、題意の体積は、これを z 軸中心に回転させてできる 

立体の体積に等しい。 

 

この立体の、 )21( ≦≦ ztz  における断面の面積は、 
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 の円の面積であるから、求める体積は 
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