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 𝑦 = 𝑘(𝑥 − 𝛼)(𝛽 − 𝑥) = 𝑘{−𝑥2 + (𝛼 + 𝛽)𝑥 − 𝛼𝛽} = 𝑘 {− (𝑥 −
𝛼 + 𝛽

2
)

2

+
(𝛼 + 𝛽)2

4
− 𝛼𝛽} 

𝐶の頂点は(−3, 1)であるから 
𝛼 + 𝛽

2
= −3 ∴ 𝛼 + 𝛽 = −6 ──① 

 𝑘 {
(𝛼 + 𝛽)2

4
− 𝛼𝛽} = 𝑘(9 − 𝛼𝛽) = 1 9 − 𝛼𝛽 =

1

𝑘
 ∴ 𝛼𝛽 = 9 −

1

𝑘
 ──② 

𝐶は𝑦軸と − 2 ≦ 𝑦 ≦ 0 の範囲で交わるから 

 − 2 ≦ −𝑘𝛼𝛽 ≦ 0 0 ≦ 𝑘𝛼𝛽 ≦ 2 ②を代入して 0 ≦ 9𝑘 − 1 ≦ 2 ∴
1

9
≦ 𝑘 ≦

1

3
 ──③ 

 

 𝑆 = 𝑘 ∫ (𝑥 − 𝛼)(𝛽 − 𝑥)𝑑𝑥
𝛽

𝛼

= −𝑘 ∫ (𝑥 − 𝛼)(𝑥 − 𝛽)𝑑𝑥
𝛽

𝛼

=
𝑘(𝛽 − 𝛼)3

6
 

①、②より (𝛽 − 𝛼)2 = (𝛼 + 𝛽)2 − 4𝛼𝛽 = 36 − 4 (9 −
1

𝑘
) =

4

𝑘
 ∴ 𝑆 =

𝑘

6
(

4

𝑘
)

3
2

=
4

3√𝑘
 

③より 
1

3
≦ √𝑘 ≦

1

√3
 √3 ≦

1

√𝑘
≦ 3 ∴

4

3
√3 ≦ 𝑆 ≦ 4 ⋯ ⋯ (答) 

 


